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I . Введение. В настоящей работе изучаются проблемы построения естест
венно-элементарных /1*3 / матрично-факторизованннх представлений 
блочно-трёхдиагональных матриц общего вида C(i.i) на основе квази
обобщённых / 4 / матричных процессов при наличии нулевых ведущих блоч-
но-угловых миноров*^ обоих типов. 

Пусть С - невырожденная блочно-трёхдиагональная матрица обще
го вида 

С» 

p i « 

%% 

р о. 
ал) 

где 

{ ^i\=i -диагональные элементы-блоки матрицы С , являющиеся 
в общем случае квадратными матрицами различных размерностей, а {Р. , 

г , } ™ -под(над) диагональные элементы-блоки матрицы С , 
являющиеся в общем случае прямоугольными матрицами, размерности ко
торых определяются размерностями соответствующих квадратных матриц 

Отметим, что в случае обращения в нуль ведущих верхних либо нижних 
блочно-угловых миноров невырожденных матриц C(i.i) в работе / 4 / на
ми были введены квазиобобщённые матричные процессы -последователь
ности вида: 
Если detCAjt Ф о для всех я. ip± т+1 ,то А^~^-В-Ау5? , 
A.f<iL1det(%>+0, ?=*,з, 
Если <Ld(Au) =o для любого у- из(з^*ян[),тоА s^-jt-Л"1.^, 

(1.2) 

Vfc .Jt-t,ju.-l; 

V* № t]' *л+1= VW^'^K^MS^^,!»*7* 
.m. 

х'Под ведущими $ ^"-верхними и {А™}™-нижними блочно-угловыми 
минорами C(i . i) , как и в /1+5/ , понимаются определители ведущих 
усечённых подматриц, начинающихся с %* % соответственно. 
1Х' Здесь и всюду далее ©.. -тождественные нулевые прямоугольные мат
рицы, размерности которых определяются размерностями соответствующих 
квадратных матриц {Ч-г,^} ', т -знак транспонирования. 
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Если ddcap 4 о для всех о г р & m-i ,то <з• = <^ . _ г' <£̂ р + , 
W ^ A W M ^ - H - i i - ' ?+\ (1.3) 

Если d e t e r s о для любого ju. из ^ V - ^ ' S a ^ f ^ l ^ ^ i ^ V 

На основе этих определений при условиях 
"Если {СД^о] либо [Д™+1=о]}-равны нулю только по одному ми
нору каждого типа,то {[«UtCAK")=0 для любого к из (3£к±п?-1),по 

либо l<ttt(fy=0 цля любого к из (4iKim-4),Ho \<Ы($ЛФо]'"~1, 

были получены следующие матрично-факторизованные представления С 
Представление I . I (при условии I j p 

4S. 
фЕ 

Ml 
•м-

4S »* 
Щ* 

J. 

Лк 

ОД 
X imi 

i t 

HO 
4-lK-i 

•HWK 

I 4& =C(A,I)=« 

Etc) 

Vim 
E«i 

(1.4) 
где 

(1.5) 

При этом*' oiei (р* ̂ ) 4о . Последовательности матриц {А,Я} -пол-
достью определены в соответствии с (1.2). 
Утверждения <kt{s*ij^)4o либо ^ С Й е £ ' ^ ° являются прямым 

следствием леммы 10/12\/ о необращении в нуль одновременно двух по
следовательных однотипных ведущих блочных угловых миноров невырож
денных матриц С (i- i). 

2 



Представление 1.2 (при условии 12)) 
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EJ-?! 

tmJ 

S, 
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кч 
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К-1К-1 
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в Е 
(-с)Е кики 

. А _ 
C-C-JE 

K1J1H5 

m П1 

= «№,§)=£ 

(1.6) 

' где 

(1.7) 

При этом <^*i(p ei) * О . Последовательности матриц { £ , 5 ] пол
ностью определены в соответствии с (1.3). 
Далее в / 4 / были получены х ' матрично-факторизованные представления 
блочно-трёхдиагоналышх матриц (C(l.i) при следующих комбинациях 
нулевых ведущих верхних либо нижних блочно-угловых миноров: 
П. Если {[flf^O и t~l=0 3 либо [А™н=0 и А^-ОЦ - равны нулю 

только по два отдалённых минора каждого типа, то 
t<Ut(A^=0 и di(&j)-0 для любого К фиксированного и любого/ 

\ Ыа^ФО ]?% 1 либо >"* 

[«WCS^O и dd (60=о тля любого х фиксированного и любого 

Ш. Если {Mj'sOH 4*"oJ либо [Д*=о и ^ ^ = 0 J j - равны нулю толь
ко по два соседних минора каждого типа, то 

из 

х ' Здесь ограничимся лишь комбинацией нулевых миноров, при которых 
получены соответствующие представления С (Li) в / 4 / . 
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[elet(AK) = o и detiA^O ^ля любого к из ( з*к i m-*) ,но 
\Ы^?*0]£ И }Л*(Лр*о]Д; J либо 

' l<Ut(.$J=0 И <=tei(&kl3 = О ДЛЯ ЛЮбОГО К ИЗ (S £ к im-l), НО 

IV. Если { [ Д * 1 ^ и Ll = 0 ] либо Г 4 ^ = 0 и д £ ч = о З } - равно 
нулю любое конечное число отдалённых миноров каждого типа, то 
ldd(Aj=o и de.t(i.f)-o да любых целых lL Л ,...,?„ таких, 
что 1к<1±4.1.) n(l.ts*t.) ,гце t= 1 , * ,...,n-ij либо 
[ei«£(^)=0 и cbt(6t) = o для любых целых 1п , ^ , . . . , ^ таких, 
что(к>2п>£-) и (^j3>f . ) .где ; = п - ^ , . л , . . . ^ ^ . 

V. Если \L&*'L=0 и Д/*=о] либо ГА*х=о и A™+1=oJj - равно нулю 
любое конечное число соседних миноров каждого4типа, то 

[JLd(AJ)=0 и <JUiOi-i)=o для всех целых I. ,1 , . . . , 1„ таких,что 
( к г ^ г ^ и (L+3 = ̂ .) , где i=i,z,...,v-ij либо 
[J*t(6^=0 и c6ei( &t) = О чля всех целых ln , ^n-i ? • • •> Н таких, 

что (*>£„>£,-) и Uh-i = ls ) . где i=n-i,v-i,...,i]. 
2. Квазиобобщённые матричные процессы и естественно-элементарные 

матрично-факторизованные представления блочно-трёхдиагоналышх 
матриц общего вида при наличии нулевых миноров обоих типов 

В работе / 4 / нами были получены матрично-факторизованные пред
ставления блочно-трёхдиагоналъных матриц общего вида £(i.l) при раз
личных комбинациях однотипных (верхних либо нижних) нулевых ведущих 
блочно-угловых миноров. 

В этом же параграфе настоящей работы будут построены новые мат-
рично-факторизованные представления I(i.i') (и изучены их свойства) 
при различных комбинациях нулевых ведущих блочно-угловых миноров 
обоих типов (верхних и нижних), т . е . при следующих условиях: 

Если [ [ A J' =. о и &т=о1} - равны нулю одновременно только по од
ному минору обоих типов, то 

[ dd(A\ =0 для любого К из (J ± К i m-i), но {dd (Ар фо /,*"*, 

l<Ut(SK)=o для того же к , но ШС^Фо}™^, I <kt(fy±0}^Q]. 

Если { СЛ*"^=о=Л^-1 J и [Д^=0=4*] - равны нулю одновременно 
только по два отдалённых минора обоих типов, то 
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УЛ. ' [ck£(AK"> = о и dei(A^) = о 
бого I из (к+з < I ̂ m ) , 

для любого к фиксированного и лю-

УШ. 

но \cUHW0}"-1 , 

laUU&^O и dti(^\=0 для тех же к и I ,но {<М(Ь?)*о]*~/ , 

Если |[ЛХ =0 = йх 1 и Сл
к=0 = Л к ч ] } -равны нулю одновременно 

только по два соседних минора обоих типов, то 

[cUt(AH~)=0 и datCA^sO для любого к из (з^к^я-^), но 

и [о1*^(ё^=0 и dd(&^=0 дня того же к 

По сути часть из приводимых ниже представлений €(1.1) учитывает 
явным образом информацию об элементах <В=ЙГ ) -матрицы,обратной к 

(E(i.i),npH наличии у неё нулевых ведущих блочно-угловых миноров. 
Поэтому эти представления являются естественным обобщением ранее 
полученных нами аналогичных представлений для €(1.1) , в частности, 
когда ни один из указанных миноров не обращается в нуль. 

Итак, имеет место следующая 
Теорема 2 . 1 . Пусть С - невырожденная блочно-трёхдиагональная матри
ца общего вида ( I . I ) с прямоугольными элементами-блоками \^Л}^1 
и квадратными блоками { % L - i ^B °бщем случае разных размернос
тей). Пусть также равны нулю одновременно только по одному ведущему 
блочно-угловому минору обоих типов у €(LL) , т . е . для последова
тельностей матриц {-A,Aj (1.2) и $<*,&} (1.3) выполняется условия 
У1. Тогда для €(1.1) имеют место следующие единственные матрично-
-факторизованные представления: 
Представление 2.1 (при условии У1) 

h 
од 
ад* 
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(2.1) 
где 
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t *M*V$' V ^ W B ^ J W ' ^ I M ' ^ ^ - ' " ' (2-2) 

либо эквивалентное ему 
Представление 2 .2 (при условии У1) 

,Е. 

'мц 
ЕС-Й 

ГЕ*Й 

EC-< ЕС-Л 

EfcO 
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inut»iJ"u.|e±|«»i« 
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EO 1 
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(2.3) 

А также эквивалентные представлениям 1.2 и 1.3 соответственно 
Представление 2 .3 (при условии У1) 

U ***£«-i *•! 41-1*4 

ft 
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(2.4) 

Em 

T *я*Аи 
(ЙЕ 

=t(AS), 

(2.5) 

ФУ 
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Ьцесь, в (2.4) и (2.5), структурньге матрицы Ц,с-Л*'*, i$.,l%tJ,Сл, 
[с 1}ж

т {& СЛ m J | , m , с, Гс J ]""*-определены в (.1.5), (1.7) 
соответственно. 
При этом матрицы В"1 , в соответствии с | Л , Л ] (1.2) и {<т,§ j (1.3), 
могут быть представлены любым из следующих способов: 

Доказательство. Сначала отметим, что если учесть для матриц &' 
их выражения в виде ( 2 . 6 ) - Q , TO ИЗ представления 2.2 получим пред
ставление 2 . 1 , а из представления 2.3 и 2.4 получим представления 
1.1 и 1.2 соответственно. Справедливость представлений 2.1*2.4, с 
учётом сказанного выше, проверяется путём перемножения факторизирую-
щих матриц в (2.1)*(2.5). При этом следуют учесть определения после
довательностей матриц {Л,Л} (1.2) и {&,*] (1.3) и определения 
матриц 8>~ ( 2 . 6 ) j \ . Различные представления для матриц вГ* Б ви
де (2.6) здесь нами постулированы (аналогично / 5 / исходя из знания 
свойств обратных матриц В =€' . Справедливость представлений 2.1+ 
-=-2.4 установлена. 
Следствие 2.1 (Теоремы 2.1) . Если выполняются условия теоремы 2 .1 , 
то представления 2.2*2.4 (и следовательно, представления 2 .1 ; I.I", 
1.2 соответственно) могут быть записаны в виде 
Представления 2.2'(2.1')(при условии У1) 
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(2.7) 
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Представления 2.3'(1.1')(при условии У1) 
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Представления 2.4*(I.21)(при условии У1) 
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и: 
Гк«Е 
» w l ( 2 9) 

E. 

C-

Здесь^17.-П^}. а 1 ^ - ^ J i V ^ W fc-£5»U' 
а С* и С™2 есть ведущие усечённые (т.е. уменьшенной размернос
ти) блочно-трёхдиагональные подматрицы общего вида 

Имеет место следующая 
Теорема 2.2. Пусть С - невырожденная блочно-трёхдиагональная мат
рица общего вида (I.I) с прямоугольными элементами-блоками {8,,-М,а4 
и квадратными блоками 1^}*=± (в общем случае разных размернос4ей>. 
Пусть также равны нулю одновременно только по два отдалённых (либо 
равны нулю одновременно только по два соседних) ведущих блочно-угло-
вых минора обоих типов у C(i-i) т.е. для последовательностей мат
риц 1Л,ЛЛ (1.2) и {&,&} (1.3) выполняется одно из условий УП, УШ. 
Тогда для C(i.i") имеют место следующие естественные матрично-факто-
ризованные представления: 
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Представление 2.5 (при условии УП) 
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Представление 2 . 6 (пг 
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(2.II) 

,где 

}^Г^А;'Л^1-^«Ж, Ф ^ ) , ^ $ ^ Д 5 4 ^ 

Последовательности матриц |-Л,5}и{&,§} -юлностью определены в соот
ветствии с (1.2) и (1.3). 
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либо эквивалентные представлениям 2.5 и 2.6 соответственно 
Представление 2.7 (при условии УП) 
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Представление 2.8 (при условии УП) 
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А также эквивалентные представлениям 2.3 и 2.4(из /4 / ) соответствен
но 
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Представление 2.9 (при условии УП) 
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Представление 2 . 1 0 (при условии УП) 
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bifci 

Здесь соответствующие структурные матрицы 1/J£>.P,J E^l.C^J ; 
[с,с7с, [cl, [Ё] } и {£,|,?Д5],С|]-,с,Е,с,Ес^Сё]} -определены в 
(2.12). При этом матрицы &"* как функции [{&'!(Л,?>,в^(А), (2.17) 

венно могут быть представлены в виде (2.6). 
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Цтзедставление 2 . I I (при условии УШ) 
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Представление 2.12 (при условии УШ) 
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(2.19) 

где 

ЛАкМ?Ы ^ - ( г ^ с н ^ Г " ' i =<«•*')£ = 4 ^ ">, [C]= 

ФгЪ 

(2.20) 

*•*' кык»з 1ркч&«», 

- ^ [ ^ ( p ^ e ? i O * 0 ^ ( f r t U ) * 0 Тпри <^СО*о] . Последовательности 
[матриц {А,А} и {<*,<»5 -полностью определены в соответствии с (1.2) и 

(1.3). 
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Либо эквивалентные представлениям 2 . I I и 2.12 соответственно 
Представление 2 . 1 3 (при условии УШ) 

к «ПК 
КИЕ 

од 15-М 

i # 

fEOT 

L Ej 4 
Ett> 
НЦИ11 fEi 1 

w$ 

tf«w,(2.2I) 

«Юн 
ОД-

Представление 2 .14 (при условии УШ) 

Е. 

«ЦК» 

[аЧг<»?-я] 

tft"i-(tfl-5=P-£ca'i] 

V 
•tot «a i»al 

НЧ1Н -'МЧИЧКЧМЧ 

EW 
1 1 

Etc1) 
*4W. 

ГЕв"1 
K-lWR 

L E K J 
(-c)E 

И1КЧ 

фГЕ 
l0 E 

СДО 

C"w,EiH4(2.22) 

4ft 

t$Em 
Ч& 

А также эквивалентные представлениям 2 . 5 и 2 .6 (из / 4 / ) соответст
венно 
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Представление 2.15 (при условии УШ) 

«ft 
«ТЕ 

Jlfrl Ц-i и Л) KK-iV 

J«t*iei 

Lq J 
ИН1М" 

•Я»* w 

«Sfc, 

К гк~] 

rer1-C8-l£3=l|]*'>l 

«НИМ * 5 * М « » » 

E t f 

I tJti Щ 
Е Ю 
H4KU 
fEO "1 

l ] 

тчкю 

E« 

=C(A,&) 

(2.23) 

Представление 2.16 (при условии УШ) 

Е<-|) 

[Е<П «ник 

Wi-'Ktt 

ЕО 1 
Е 

40 

It 
•vie 

Е<-& 

к*1 м 
[аг^аёз-г^ссТО 

KHKl4JH«in<ini|IHIi 

(втМа.г^Р.сУ! 

C-c)E 

WW* 
EC]' 

ад 

L«»UK<S 

=C($ 

tClE 
(2.24) 

Фп tC-<Sn8m-fc$J 
'Здесь соответствущие структурные матрицы i.f>£>AJF J ^ ^ J V 1 > 
с,с,Е,ссз7Сс]] и } ^ , | , | , c J ] , c | j ; c , ? , t , £ 5 J , [ t ] j -определены в 
(2.20). A _ _4 ^ (_2.25) 
При этом матрицы в ^ как функции[| в£(*»*Ъ e#^> %?i$r%'i > йш»^> 

С$?»ЧЙ» i * ^?(*'W' $ * * ' Ф 6 * ?»» J с о о т в е тотвенно могут быть 
представлены в виде ( 2 . 6 ) . 
Доказательство. Справедливость представлений 2.5+2.10 (при условии 
УП) и представлений 2 . I I+2 . I6 (при условии УШ) проверяется путём пе-
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ремножения факторизирующих матриц с учётом определения последова
тельностей матриц (А ,А] (1 .2 ) и {<*,§} (1.3). Утверждения, что 

при условии УП } , а также утверждения, что Ь ^ / ^ к ^ Ч ^ л . 

М0:?$^1МШ*°>^Ш*°1 ^условии УШ}соот-
ветственно являются следствием необращения в нуль одновременно двух 
последовательных однотипных ведущих блочно-угловых миноров невырож
денных блочно-трёхдиагональных матриц общего вида H(i.i). Справедли
вость представлений 2.5+2.10 и 2.II+2.I6 установлена. 
Следствие 2.2(Теоремы 2.2) . Если выполняются условия УП теоремы 2.2, 
то представления 2.7+2.10 (и следовательно, представления 2.5, 2.6, 
а также представления 2.3, 2.4(из / 4 / ) ) могут быть записаны в виде 
Представление 2 . 7 ' (2.5*)(при условии УП) 

Е. 

i * 

1?л. 

E i 

Iftttcy 

ГЕС-О 

ЕС-О 
. С м 

ш 
1 

л 'VKJ 
Га_1-сг £ 4 -jm 

(2.26) 

bi 
En. 

tutu 

* i Е *л. а 
ЕГ 
*2*t 

l ч 
Etc) 
кик»» =C(A# 
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Etc; 

m 
L hi 
\h« 

•MS) 

где 
Представление 2.8 (2.6 )(при условии УН) 

1 *Г - РЛ> Mi ^ = " A*? ***i' <2.27) 
а С*"1 и CjH - есть ведущие усечён
ные блочно-трехциагональные подматрицы 
общего вида ( I . I ) . 

»-1 

1»Л 

* T i 

Ml. 
ВДЙ 

ч 
=ф 

tei1 

-*1 

At 
E(-fo 
"МЛп 

E Г 

Ml 
Mi Mi 

ntiwt, 

%1 
«Ap 

(2.28) 

где 

делены в (2.27). Здесь также С J"1 и 
C^ есть ведущие усеченные блочно 

-трехдиагональные подматрицы (2.29) 
общего вида ( I .T ) . 
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Доказательство. Представления 2 .7 ' (2 .5 ' ) и 2 . 8 ' ( 2 . 6 ' ) , получаем из 
соответствующих представлений 2.7(2.5) и 2.8(2.6). Справедливость 
указанных представлений проверяется путём перемножения факторизупцшс 
матриц. При этом следует учитывать определения матричных последова
тельностей {Л Д } (1.2) и 1&,&} (1.3), а также соответствующиг. 
выражений тля матриц 8>" (2 .6)т \ . Справедливость представлений 
2.7 ' (2.5 ' )-г2.8 ' (2.6 ' ) установлена. 
Замечание 2 . 1 . Отметим, что мы здесь не привели, в силу ограничен
ности объёма публикации, ещё два представления типа 2 .7 ' (2 .5 ' ) и 
2 . 8 ' ( 2 . 6 ' ) , получаемых из соответствующих представлений 2.9 , 2.10 
при условии УШ. Также здесь не приводим аналогичные четыре пред
ставления, получаемые из представлений (2.13)*(2.16). 
Далее рассматриваются матрично-факторизованные представления для 

при следующих условиях: 
Если {[Д^яО и д ** =oJ и [Л"=о и &г. =0 ] } - равно нулю 
одновременно любое конечное число отдалённых миноров обоих ти
пов, то 

IX. i«'-i 

,m-i 

[условия Vl)twi\bt(A$*o\™ . lAtety*0V»i М^*%ы-^ 
{Jdlty*o}p£l и 

[efei(&K.] = 0 , det(GKJ=0 и cUHfy^O ,НО \det(^o]^ 

где кЦ г 1 , к Ц (Igbilp , * = i, *,•••> n-iJ-

Если l [ A 1 = o и А^=о~] и [Д к = о и ^ / Л = ° 3 } - равно нулю 
одновременно любое конечное число соседних миноров обоих типов,, 
то 

[yuroBira/j), но \<Ш.(Л£*0]**г , сиШ^фо , cUtfA^+O, 

[«Ut«A)=0. dd<fy$*0 и (Ut(^p = 0 ,но \M(.^40}pt> 

<Ut(G^ * о , dtt (?„•) Ф о , l*t(fy*o}££ > 

_ где к'= 1Н , к"= I. (1И*3={-,, Ш,ь у .-,v-i,n-tl. 

Имеет место следующая 
Теорема 2 . 3 . Пусть С -невырожденная блочно-трёхдиагональная матрица 
общего вида ( I . I ) с прямоугольными элементами-блоками \ *i&}£, и 
квадратными блоками }*HK=i (в общем случае равных размерностей). 
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Пусть также равно нулю одновременно любое конечное число отдалённых 
(либо равно нулю одновременно любое конечное число соседних) ведущих 
блочно-угловых миноров обоих типов у C(i-i) , т . е . для последова
тельностей матриц IA,A} (1.2) и {&,§} (1.3) выполняется одно из 
условий IX, X. 
Тогда для C(i.i) имеют место следующие3^ е •действенные матрично-фак-
торизовгнные представления: 
Представление 2.17 (при условии IX) 

ft, 

т 
JK-JI к-гк-i 

•ViVi 

lot 

щ 
Шь 

h 

Сн к-1 

ЧЙ1 

«-Ч 

^ 

Etc) 
МК-» п 

(-с)Е 
WiW. им 

*tfu 
фЕ, 
Ш. 

"•л к-1 

Щ 

fira-1 

I] 
ШЕ, 

#G) 

% 
Ф* 
Ф 

(2.30) 

x 'Здесь, в соответствии с Замечанием 2 .1 , не приводим все полученные 
представления для C(i.i) . Отметим, что при условии IX либо при усло
вии X существуют также множество единственных представлений,аналогич
ных представлениям,приведённым выше при условиях УП*УШ. 
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Представление 2.18 (при условии IX) 

№ 
•ЪхИ 
toft 

|0Е 
LK « 

Ь 

mi PL 
J«tt»t 

Щ-1 
SHE. 

«ft 
вы*" 

I. 
«a 

ftcl 
ми 

UJi (a 
fro 
щрг. 
ЕЮ 

A-

"J •-1 

»1«ч. 

Ea 

«Slrix 

=C(A,G) 

(2.31) 

«ач1. 
Представление 2.19 (при условии Ш 

J|4 1 ИИ 
JUKI 'инки. 

4̂ 1 

№ 
А, не 

АкЧ 

КЗ 
5. 

¥9 
Etc"» 

га is» 
«н»д. 
ЕЮ 

М 
fcc.tt.. 

=С(А6) 

(2.32) 
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ъ 
I Е Л | 

Е.Ф 

Effl 

^, 

tea 
« 1 

B K J 

Ни* 
Haft, W 1 

O.E.J 

"Ч, >*= *-" ,где а соот-Здесь, в (2.30)^(2.32) 
ветствунлще^труктурные^матр^ицы^!?,^!,^,^! , | ; с , £ ^ , 
с, Сс„.+11, с } , {& ,lfKiJ,$,L3>K-.J,?;c,z£ltiJ}t1z£KiP,i] 1 - определены 

в (2.12) и (2.17). Последовательности матриц 1л,л,л } и {<*,<*,$} 
- полностью определены в соответствии с (1.2) и (1.3). (2.33) 

При этом M ^ > 3 * b ^ ^ « ^ C f c t > ^ ^ ( ? S ) « b 

Представление 2.20(при условии X) \ 
<*А 
ф-
% 1 

EEfl 
writ» 

Н1$ 
«и 

ЕС-1? «ч«* 

Гй 
•Si 

Е«1 

h 1 Л,_ 
А 

к-1 

(М.1 
LPAJ 

& 
к 

б, 
к 

psflA-1 

К 

& 
Е№ 
1 3 
EW 

N U1 
t«E 

Ю11М. 

ил 
1 

L. 

1,1 
КИМ. 
— — *ы ч& 

ф . 

=£(*£) 

(2 

> 
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Представление 2.21 (при условии X) 

Щ 
''дог 

Mil 
t>3E 

л,. 

tflE, 
хЧ><1 

«& 1 

"llri 

t 
Й 

<4 

m-rm] 
Em 

A. 

_6W 
"№i 

E4& 
[EO 
itltg 

Etc") 

. 

L E« 
1 
Щ 
М.1Й* 

F-fr 1 

•мин 

=C(A,G) 

(2.35) 

, 
Представление 2.22 (при условии X) 

«*«4 

l' 
Em 

\ 
A._ 

4 i 

IM1 LPK *VKJ 
A 

It* St 

(V«0 
Us 
l * T « J 1 _ 6,. 

6 , 

I "0 

ЕЮ 
I X 

де 
ЩЫ 
Ifcl 
L ущ 

Etc"» 
KHW. 

ft ОТ m L fcj 
tfol Й.Й1 

Ч&1 
«to* 

[ ФЧ 

=C(A6) 

(2.36) 

" 
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'Здесь, в (2.30)+(2.36), K = t , W'=l. , где£+з = «г. , а соответствую
щие структурные штрицыЦ^Ь&н^^'н,^,1K»! ^ W ^ , ^ , ^ } , 
M l ^ V ^ A i ' S ^ W ^ i l i b - о п р е д е л е н ы в (2.20) и (2.25). Последо
вательности матриц {л,л.Д} и !&,&»§ } - полностью определены в 

. соответствии с (1.2) и (1.3). (2.37) 
При этом | С ^ ( ^ * о ] ^ ^ ^ 

.при dei(.t)*0]. 
Доказательство. Справедливость представлений 2.17*2.19 (при условии 
IX), а также представлений 2.20*2.22 (при условии X) опять проверя
ется путём перемножения факторизиругощих матриц с учётом определения 
последовательностей матриц {А,А,Д } (1.2) и {5->&,&} (1.3) и определений 
соответствующих структурных матриц\i-f^f'i}c.l,li']}l§-\t$'\,ltl,lcл }. 

Утверждения l ^ ( ^ : > T - t 4 ^ > 0 ^ ( t t > d ' № t ^ ^ > ° ^ 

при условии IX или при условии X являются следствием необращения в 
нуль одновременно двух последовательных однотипных ведущих блочно-
угловых миноров невырожденных блочно-трехдиагональных матриц <С (I.I) 
Справедливость представлений 2.17+2.19 и 2.20+2.22 установлена. 
Замечание 2.2. Если перейти от квазиобобщённых матричных последова
тельностей [-Л-,М(1.2) и {<*,<!} (1.3) (при рассмотренных условиях) к 
введённым ранее /1+3/ обобщенным последовательностям матриц |А}и|б$ , 
то после некоторых преобразований (см. разложения, приведённые в 
Следствиях 2.1 и 2.2) представления Теоремы 2.1, а также Теорем 2.2 
и 2.3 совпадают с некоторыми из соответствующих представлений / lg\ i 
1 4 \ / . Отметим также, что в Теоремах 2.2 и 2.3 получены полные 
матрично-факторизованные представления С ( I . I ) , основанные на 
естественно-элементарных матрицах минимальной размерности при наличии 
у (С (I.I) нулевых ведущих блочно-угловых миноров обоих типов. 

Заключение 
В работе изучены на основе квазиобобщённых матричных процессов 

естественно-элементарные факторизации блочно-трехдиагональных мат
риц общего вида при наличии у С (I.I) нулевых ведущих блочно-угло
вых миноров обоих типов. 
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